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1.1. NUMEROS NATURAIS INTEIROS E RACIONAIS

Os conjuntos numéricos reunem diversos conjuntos cujos elementos sdo numeros.

— Conjunto dos Numeros Naturais (N): ele reune os numeros que usamos para

contar (incluindo o zero) e € infinito.

Subconjuntos dos Numeros Naturais

N*={1,2,3,4,5...,n, ...} ou N* =N —{0}: conjuntos dos numeros naturais n&o-nulos,

ou seja, sem o zero.

Np ={0, 2,4, 6, 8..., 2n, ...}, em que n € N: conjunto dos numeros naturais pares.

Ni={1,3,5,7,9...,2n+1, ...}, em que n € N: conjunto dos niumeros naturais impares.

P={2, 3,5,7, 11, 13, ...}: conjunto dos numeros naturais primos.

— Conjunto dos Numeros Inteiros (Z): reune todos os elementos dos numeros

naturais (N) e seus opostos. Assim, conclui-se que N é um subconjunto de Z (N c Z):

Subconjuntos dos Numeros Inteiros

ZFr={.,-4,-3,-2,-1,1,2, 3,4, ...} ou Z* = Z - {0}: conjuntos dos numeros inteiros

nao-nulos, ou seja, sem o zero.

Z+={0,1, 2, 3,4, 5, ...}: conjunto dos numeros inteiros e ndo-negativos. Note que Z+
=N.

Z*+={1, 2, 3,4,5, ...}: conjunto dos numeros inteiros positivos e sem o zero.

12
https://azup.com.br



Z—-={...,-5,-4,-3,-2, -1, 0}: conjunto dos numeros inteiros ndo-positivos.

Z*—={..., -5, -4, -3, -2, —1}: conjunto dos numeros inteiros negativos e sem o zero.

NcZ

— Conjunto dos Numeros Racionais (Q): reune todos os numeros que podem ser

escritos na forma p/q, sendo p e g numeros inteiros e q#0.
Q =10, £1, £1/2, +1/3, ..., £2, +2/3, +2/5, ..., £3, £3/2, +3/4, ...}

Note que todo numero inteiro € também numero racional. Assim, Z € um subconjunto
de Q.

13
https://azup.com.br



Importante ressaltar que as dizimas periddicas sao numeros racionais. Elas sao
numeros decimais que se repetem apds a virgula, por exemplo: 1,4444444444...

Embora possua infinitas casas decimais, pode ser escrito como a fracao 13/9.

Subconjuntos dos Numeros Racionais

Q* = subconjunto dos numeros racionais ndo-nulos, formado pelos numeros racionais

sem O zero.

Q+ = subconjunto dos numeros. racionais nao-negativos, formado pelos numeros

racionais positivos e o zero.

Q*+ ='subconjunto dos numeros racionais positivos, formado pelos numeros racionais

positivos, sem 0 zero.

Q- = subconjunto dos numeros racionais nao-positivos, formado pelos numeros

racionais negativos e o zero.

Q*— = subconjunto dos numeros racionais negativos, formado numeros racionais

negativos, sem o zero.

14
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Questoes resolvidas:

1 — Analise os conjuntos a seguir e os relacione com os conjuntos descritos nas

sentencas |, Il e Il

A ={0,2,4,6,8,10...}

B={1,3,57,911...}

C={1,2,4,8}

| — Conjunto dos numeros impares

Il — Conjunto dos divisores de 8

[l — Conjunto dos numeros pares

Ao relacionar o conjunto com as sentengas, temos que:

A)A-1;B-1lI;C -1l

BYA-llI;B-1I;C=1.

C)A-LB-1ll5;C—Il.

D)A-II;B—=1C-Il.

EYA-I;B-1;,C—Ill.

Respostas:

15
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A —1ll. Note que o conjunto A € composto por todos 0s numeros pares.

B — I. Ja o conjunto B é composto por todos os numeros impares.

C —II. Os numeros que compdem o conjunto C s&o os divisores de 8.

2 — Efetue as expressdes numéricas:

a)2+4 -2 =

b)2{3+1[5-4(3.2)]-8)=

c)-2+6-10-4=

Resposta: a) 2 + 4 — 2 = (Resolva a expressdo.numérica da esquerda para direita)

2+44-2=6-2=4

b)2{3+1[5-4 (3. 2)] -8} (Resolva a expressdo numérica da esquerda para a direita

e lembre-se de que primeiro sao parénteses ( ), depois colchetes [ ] e, por ultimo,

chaves { }.

2{3+1[524(3.2)]=8=2{3+1[5-4(6)]-8}=2{3+1[56-24]-8}=2{3+1]
19] -8} =2{3 1928} =2 {3-27} =2 {- 24} =— 48

c)—2+6—-10-4 = (Resolva a expressdo numérica da esquerda para direita)

—2+6-10-4=4-10-4=-6-4=-10

3 — Represente as fragdes na forma decimal.

16
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a) 12/5
b) 47/8
c) 9/4

Respostas:

a)

12 . - _
- =12+5=2/4

b)

%=47+8=5,875

https://azup.com.br
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1.1.1. Exercicio de numeros naturais, inteiros e racionais 8° ano

1. Decomponha os numeros abaixo em fatores primos:
a) 150 =
b) 150% =
c) 500 =
d) 500%=

2. Escreva na forma de fragao:
a) 0,57 =
b) 1,28 =
c) 3,125 =
d) -31,25 =

3. Obtenha as geratrizes das seguintes dizimas.periddicas:
a) 0,777...
b) 3,888...
c) 6,1777...=
d) 5,83333...=

4. Lembrando que -1 € o oposto de 1, responda:
a) Qual a soma de dois nUmeros opostos?
b) Qual é o oposto de 3?
c) Qualé o oposto de -4?

d) Qual é o oposto de 0?

5. Escreva os numeros na forma decimal:

https://azup.com.br
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2.1. SIMPLIFICAGAO DE EXPRESSOES ALGEBRICAS

Uma expressao que contém letras e numeros, separados por operacdes basicas da

Matematica, como a adi¢ao e a multiplicagéo.
Vejamos alguns exemplos de expressdes algébricas:
a) 2x*b + 4ay* + 2

b) 5m3n8

C) x> +2x — 3

As expressoes algébricas recebem nomes particulares dependendo da quantidade de

termos algébricos que possuem.

Monémio: quando ela possui somente um termo. algébrico.

Um mondémio é dividido em duas partes: o coeficiente, que € o numero que esta

multiplicando a letra, e a parte literal, que é a variavel com o seu expoente.
Exemplos:

a) 2x® _ — coeficiente € igual a 2 e a parte literal € igual a x>.

b) 4ab — coeficiente € igual a 4 e a parte literal é igual a ab.

c) m?n — coeficiente € igual a 1 e a parte literal é igual a m?n.

Quando as partes literais de dois monémios sao iguais, eles sdo conhecidos como

mondmios semelhantes.

Exemplos:

a) 2x3 e 4x® sdo semelhantes.

44
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b) 3ab? e -7ab? sdo semelhantes.
c) 2mn e 3mn? ndo s&o semelhantes.

d) S5y e 5x ndo sao semelhantes.

Polindmios: quando possui muitos termos algébricos, ela é conhecida como

polinémio.

Exemplos:

a) 2x*+2x+3

b) 2ab —4ab?+ 2a —4b + 1

c) 5mn -3

d) 4y?+x®*—4x+8

Simplificacao de expressoes algébricas

Em uma expresséo algébrica, quando ha termos semelhantes, € possivel realizar a
simplificacdo dessa expressao por meio de operacdes com os coeficientes dos termos
semelhantes.

Exemplo:

5xy? + 10x = 3xy + 4x%y — 2x%y? + 5x — 3xy + Oxy? —4x%y +y

Operagdes entre os termos semelhantes:

5xy? + 9xy? = 14xy?

10x + 5x = 15x

-3xy — 3xy = -6xy

45
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4x?y -5x%y = -1x?y= -x?y

O termo -2x?y? n&o possui nenhum termo semelhante a ele, logo a expressao algébrica

simplificada sera:

-2x%y? + 14xy? + 15x — 6xy -x?y

Outros exemplos:

a) 3xy + 7xy* —6x3y + 2xy — 10xy* = (3xy + 2xy) + (7xy* — 10xy*) — 6x3y = 5xy — 3xy* —

6x3y
b) ab —3cd + 2ab — ab + 3cd + 5ab = (ab + 2ab — ab + 5ab) + (- 3cd + 3cd) = 7ab

46
https://azup.com.br



211. Exercicio de expressoes algébricas 8° ano

1. Calcule o valor da seguinte expressao:
(a+b+c)-(a—b+c)-(a—b—-c),paraa=1,b=-1ec=1
2. Calcule o valor da seguinte expresséao:

xXy—x - -
2y_p Parax= ley=15

3. Calcule 2x? - x + 3 para os seguintes valores de x:

a) 2
b) -1
1
C) 3
1
d —3
_ - 3x2+2y . .
4. Calcule, se existir, 0 valor numeérico de w4y NOS seguintes casos:

a) x=0ey=5
b) x=2ey=%
c) x=4ey=-24
d) x=-2ey=-1

—b+Vb2-4
Sendo x = TM calcule o valor de xparaa=1,b=5ec = 6.

47
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3 0,25 a) 9 a) _1 X =-2
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https://azup.com.br

48



Equagoes

Equacdo do 1° grau

Sistemas de equagdes
métodos

3. EQUACOES E
INEQUACOES

Inequagdes do 1° grau

Qzup



3.1. EQUAGOES

E uma expressao algébrica que contém uma igualdade. Ela foi criada para ajudar as
pessoas a encontrarem solugdes para problemas nos quais um numero nao é
conhecido. Sabendo que a soma de dois numeros consecutivos é igual a 11, por
exemplo, € possivel encontrar esses dois numeros por meio de equacoes.

X+2=7

12x2 + 16y + 4ab =7

1:x=3

A igualdade é o que permite encontrar ©s resultados de uma equacao. E a igualdade
que relaciona uma operagdo matematica aplicada em alguns numeros com o seu
resultado. Portanto, a igualdade é peca fundamental ao procurar os resultados de uma
equacgao.

Exemplo:

Dada a equagao x— 14 = 8, qual é o valor de x?

Xx—14=8
x=8+14
X =22

Grau de uma equacao

73
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O grau de uma equacao esta relacionado com a quantidade de incognitas que ela
possui. Dizemos que uma equacao € de grau 1 quando o maior expoente das suas
incognitas € 1. Uma equacgdo possui grau 2 quando o maior expoente das suas
incognitas é 2 e assim por diante. O grau também pode ser dado pelo produto
de incognitas diferentes. Por exemplo: a equagéo xy + 2 =y € uma equagao de grau
2 porque possui um produto entre duas incégnitas de expoente 1.

Exemplos

1) Qual o valor de x na equagao 4x + 4 = 2x — 8?

Solugao:

4x+4=2x-8

4x-2x=-8-4

2x=-12
2x=-12
x=-12/2
X=-06

2) Sabendo que a soma de dois numeros consecutivos é igual a 11, quais sdo esses

dois numeros?

Solugao:

x+(x+1)=11

74
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X+x+1=11

X+x=11-1

2x =10

2x =10

x=10/2

XxX=5

e
8
N
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3.1.1. Exercicio de equagoes
1. Calcule x em cada equagao:
a) 15(x+2)=0
b) x(x—4)=0
c) x+1D)2x—-—1)=0

d) 5x(x—1)(x—-2)=0

2. Calcule x em cada equacéo:

a) x?=4x
b) 3x* = 6x
c) 2x* =5x
d) 25x = 4x*

3. Vamos resolver:.

a) 2x+5=5+2x
b) 2x —1 = —(1 - 2x)
c) 3(x+2)=2(x+4)+x—4

d) xT-|-1+2x+1=1_1—_x

3 6

4. Somando 4 ao quadrado da idade de Junior, obtemos o quadruplo da idade dele.

Quantos anos tem Junior?

5. Resolva a equacéo utilizando a fatoracéao.

x2—-10x+25=0
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GABARITO

Questdo 1 | Questao 2 Questao 3 Questao 4 Questao 5
a)-2 a)0; 4 a) Indeterminada | 2 anos X=5

b) 0; 4 b) 0; 2 b) Indeterminada

c) -1; % c) 0; g c) Impossivel

D012 | g0, d) X=0
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4. PRODUTOS NOTAVEIS

e
8
N

https://azup.com.br

103



41. DESENVOLVIMENTO DE PRODUTOS NOTAVEIS

Esse produtos sdo multiplicagdes em que os fatores sao polindbmios. Veja alguns os

tipos de produtos notaveis:

— Quadrado da soma: esses s30 do tipo (x + a)(x + a) = (x + a)?

O nome quadrado da soma é dado porque a representagao por poténcia desse

produto € a seguinte:

(x +a)? = (x+a)(x+a)=x2+xa+ax +a’= x>+ 2xa + a2

Lé-se: “o0 quadrado do primeiro termo mais duas vezes o primeiro vezes o segundo

mais o quadrado do segundo termo.”

Exemplo: (X + 7)? = x2 + 2x.7 + 49 = x> + 14x + 49

— Quadrado da diferenca: é dado por: (x—a)(x —a) = (x — a)?

Esse produto pode ser escrito da seguinte maneira por meio da notagao de poténcias:

(x—a)>=(x—a)x=a)=x’-xa—ax +a’=x2—2xa + a®

Lé-se: “o quadrado do primeiro termo menos duas vezes o primeiro vezes o segundo

mais o quadrado do segundo termo.”

Exemplo: (x—3)2=x%2—-2x.3+9=x%2-6x + 9

— Produto da soma pela diferenca: é dado por: (x + a)(x —a) = (x + a)(x —a) = x> —

a2
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Vejamos um exemplo:
(x+4)(x—4)=x>-16

Lé-se: “O quadrado do primeiro termo menos o quadrado do segundo termo.”

Exercicios:

1. Desenvolva:

a) (3x +y)?> = (3x)* + 2.3x.y + y*> = Ox® + 6xy + y?

b) (5 +x)?=5*+25x+x*=25+10x + x?

2. Simplifique as expressoes:

a) (X +yP—x*—y*= X2+ 2xy +y* —x*=yF= 2xy

b) (x—y)* = (x+y)

Primeiramente:

(X —y)2=x2—-2xy +y?

(X +y)=x*+2xy + y2

Assim,

(X=y)y = (X +y)?=x2—=2xy + y? — (X2 + 2Xy + y?) = X% — 2xy + y? — X* — 2xy — y?

= X% — X2 = 2Xy — 2Xy + y? — y? = -2Xy — 2Xy = -4xy
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3. Efetue as multiplicacoes:

a) (X =2).(x = 5) = x.x + X(-5) + (-2)x + (-2).(-5) = x*+((-2) + (-5))x + (-2).(-5)

=x2-7x+10

b) (x + 15).(x —4) = x.x + x(-4) + 15x + 15(-4) = x>+ (15 + (-4))x +
60

-4) =x*+ 11x —

e
8
N
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41.1. Exercicio de produtos notaveis 8° ano

1. Indique se as sentencas abaixo representam identidade ou ndo. Faca o calculo de

achar necessario.

a) (x+4)-(x—4)=x>—-4
b) (x+2)2=x%2+4
c) x—2)-(x+2)=x2>—4
d (x—1)2=x%2-1

2. Determine os produtos notaveis a seguir.

a) (2a+5)%*=
b) (a+ 2b)*=
c) (5a+ 3b)?=

3. Desenvolva as expressoes:

a) (x—a)=
b) (x —10)* =
c) Bx—1)2=
d) (5a — 3b)? =

4. Desenvolva as expressoes:

a) (—x+2)+(—x-2)>°=

b) 2x—-1)*+ (—2x—1)* =
c) 2x-(x—1)—2x*-(x—1) =
d) (x+2)-(x—1) =

5. A area do retangulo a seguir é 216.
107
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a) Calcule n.

b) Quanto mede o lado maior?

GABARITO
Questao 1 Questao 2 Questao 3 Questéao 4 Questao 5
a) Nao a) 4a’+ a) x?-— a) 2x*+8 a) 15
b) Néo 20a + 25 2ax + a? b) 8x%+2 b) 18
c) Sim b) a®+ b) x% — c) —2x?+2x
d) Nao 4ab + 4b? 20x + d) x%—3x+
c) 25a%+ 100 2
30ab + c) 9x?% ~
9bh> 6x + 1
d) 25a? —
30ab +
9bh?
108
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5. TRIANGULOS

Ponto reta e plano

Angulos complementares Suplementares e Bissetriz

Angulos opostos pelo vértice

Angulos formados por duas retas e uma transversal
Classificagdo de triangulos

Angulos externo do tridangulo

Congruéncia de triangulos

Triangulo retangulo

Pontos notéveis do tridangulo

Triangulos isdsceles

Triangulos equiléteros
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5.1. PONTO RETA E PLANO

Podemos definir essas trés estruturas como:

— O ponto n&o possui forma nem dimensao (adimensional).

— As retas sdo conjuntos de pontos que n&o fazem curvas. Elas séo infinitas para as
duas diregdes. Como esses pontos ndo estdo no mesmo lugar, é possivel medir a
distancia entre eles.

— O plano € um conjunto de retas alinhadas e, portanto, também é um conjunto de
pontos. O objeto formado por esse alinhamento de retas € uma superficie plana que

nao faz curva e infinita para todas as direcdes.

r

L)

ponto

reta plano

Questoes resolvidas

1 — A respeito das caracteristicas do ponto, em Geometria, assinale a alternativa

correta:

a) O ponto pode ser definido como a menor unidade geométrica e é usado para definir

outras figuras, como retas e planos.
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b) O ponto ndo pode ser definido, mas algumas de suas caracteristicas podem ser
usadas para diferencia-lo de outras figuras. Por exemplo, o fato de possuir apenas
uma dimensé&o garante que nao haja medidas possiveis nos pontos.

c) O ponto pode ser definido como o menor espago entre duas figuras geométricas.

d) O ponto ndo pode ser definido e ndo possui dimensao nem formato, o que garante

a precisdo de seu uso nas localizagbes geograficas.

e) O ponto é o unico ente geométrico que ndo pode ser definido.

Resposta:

O ponto € uma nogao geomeétrica primitiva. Sua existéncia s6 pode ser garantida por
axiomas, portanto, ndo ha definicdo para os pontos. Além disso, pontos nao possuem
dimens&o nem formato.

Logo, resposta letra D.

2 — Sobre a formagao, as caracteristicas e o uso das retas, assinale a alternativa

correta.

a) As retas sao nogdes primitivas da Geometria que ndo possuem definicdo, mas que
apresentam uma unica dimensao. Assim, elas permitem que sejam feitas medidas de
comprimento ou largura a partir delas.

b) As retas podem ser definidas como a distancia entre dois pontos.

c) As retas podem ser definidas como figuras geométricas que nao fazem curva.
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d) O numero de dimensdes que as retas possuem possibilita a constru¢ao de qualquer
figura geométrica sobre elas, desde que essa figura seja feita com base em lados

retos. Por exemplo, é possivel construir um quadrado sobre uma reta.

e) Segmentos de reta sdo conjuntos de pontos que possuem inicio, mas ndo possuem
fim.

Resposta: As retas sao conjuntos de pontos que n&o fazem curva, ndo possuem
espacos entre os pontos e sdo infinitas para as duas direcdes. Ao sofrer um corte,
uma reta transforma-se em duas semirretas. Por sua vez, ao sofrer um corte, uma
semirreta transforma-se em um segmento de reta e em outra semirreta.

Além disso, as retas possuem uma dimensao, por isso, € possivel utiliza-las para uma
unica medida, como comprimento, largura ou altura. Logo a resposta correta € a letra
A.

3 — Assinale a alternativa correta a respeito dos planos em Geometria.

a) Um plano é uma figura formada por retas, mas nao por pontos.

b) Existem pelo menos um ponto em-um plano e um ponto fora dele.

c) E possivel construir um plano com apenas duas retas. Para isso, basta que elas

sejam coincidentes.

d) Para que uma reta seja perpendicular a um plano, basta que ela seja perpendicular

a uma reta que pertenca a ele.

e) Para que dois planos sejam secantes, basta que possuam um ponto em comum.

Resposta: Letra B.
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5.1.1. Exercicio de ponto, reta e plano 8° ano

1. Sendo M o ponto médio de AB, determine a medida de AB.

[~
<
+ @
« 0

2. Considere os segmentos tragados a seguir e indique os pares congruentes:

T,

3. Sobre uma reta r, marque os pontos A, B e C, nessa ordem tais que AB=6cme

BC = 10 cm. Depois, responda:

a) Quanto mede o segmento AC?

b) Se M é o ponto médio de AB e N é o ponto médio de BC, quanto mede MN?

4. Se AB =20 cm, determine x em cada item:

a) AP=(x+6)cm

PB =xcm

¢ * 4 113



b) AC =3xcm
BC=(x+2)cm

5. Determine o valor de x e AB, sabendo que M é o ponto médio de AB:

3x M X+ 6
A B
GABARITO
Questao 1 Questao 2 Questao 3 Questao 4 Questao 5
AB =24 RS =EF a) 16cm a) x=7cm | x=5
AB = MN b) 8 cm b) x = 11| AB=22
CD = XY cm

https://azup.com.br
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6. QUADRILATEROS

Quadrilatero

Quadrilateros notaveis
Paralelograma
Reténgulos

Losangos

Quadrados

Trapézio

Base média do tridangulo

Base média do trapézio
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6.1. QUADRILATERO

S&o poligonos que possuem quatro lados. Por serem poligonos, esses lados s&o
segmentos de retas que se encontram em suas extremidades sem que haja
cruzamento entre dois ou mais deles. Outra caracteristica dos poligonos é que eles
sdo fechados. Assim, qualquer que seja o segmento de reta escolhido, suas

extremidades sempre se encontrardo com as de outro segmento de reta.

Os quadrilateros sao divididos em trés tipos: paralelogramos; trapézios e outros que

nao sao trapézios nem paralelogramos e, por isso, ndo possuem lados paralelos.

Paralelogramos

S3ao0 os quadrilateros que possuem dois pares de lados opostos paralelos. Assim, um

lado de um paralelogramo sempre € paralelo a.outro

Os paralelogramos podem ser divididos em trés grupos:

— Losangos: paralelogramos que possuem todos os lados iguais.

— Retangulos: paralelogramos que possuem os quatro angulos internos iguais a 90°.

— Quadrados: paralelogramos que sao retangulos e losangos, ou seja, os quadrados

possuem quatro angulos de 90° e os seus quatro lados s&o iguais.
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Exercicios resolvidos:

1. Sobre as afirmagdes a seguir, assinale apenas a alternativa correta.

a) Todo quadrilatero & paralelogramo;

b) Todo retédngulo € também quadrado;

c) Todo losango é também quadrado;

d) Todo quadrado é também paralelogramo;

e) Nem todo quadrilatero que possui lados opostos congruentes € paralelogramo.

Solugao:

a) Falsa!

A soma dos angulos internos de um quadrilatero é igual a 360°.
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b) Falsa!
Apenas os paralelogramos conhecidos como retadngulos possuem diagonais

congruentes.

c) Verdadeira!l

Essa é justamente a definicdo de paralelogramo. Ele também costuma ser definido
como quadrilatero que possui lados opostos paralelos e, assim, @ possivel mostrar
que seus lados opostos sdo congruentes por congruéncia de triangulos.. Também
existe a possibilidade de defini-lo como quadrilatero que possui lados opostos
congruentes e, assim, mostrar que os lados opostos sao paralelos. Entretanto, essa

ultima definicdo n&o é utilizada com frequéncia por autores e professores.

d) Falsa!

Quadrados possuem diagonais perpendiculares e congruentes.

e) Falsa!

A definicdo de quadrado é: paralelogramo que possui todos os lados congruentes e
angulos retos. Portanto, € necessario que a figura tenha angulos de 90° para ser
quadrado.

2 — Ao se colocar V para indicar verdadeiro e F para indicar falso para as afirmacdes
I. Um quadrilatero que tem as diagonais com comprimentos iguais € um retangulo.

Il. Todo losango tem as diagonais com comprimentos iguais.

lll. As diagonais de um paralelogramo cortam-se mutuamente ao meio.

A sequéncia correta, de cima para baixo, é:

a)VVV
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b)V FV

c)FVV

d)FFV

e)FFF

Solugao:

| — Falsal

Podem existir trapézios com diagonais de comprimentos iguais.

Il — Falsa!
Basta olhar para a férmula da area do losango para perceber que existe uma diagonal

menor e uma maior. Ao desenhar um losango, também é possivel notar a diferenca.

Il — Verdadeira!

Todo paralelogramo possui diagonais que se cortam em seus pontos médios.
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6.1.1. Exercicio de quadrilateros 8° ano

1. Calcule o valor de x em cada caso.

S

b) C d) S
de T< >R

A< = O

B U

2. Determine o valor de x nos casos abaixo.

a) PA=PB b)AB=ADe CD =CB
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4. Na figura, AP e CP s3o bissetrizes de A e C, respectivamente. Determine x:
A

A\
\

B4

5. Sabendo que AP e BP estdo contidos nas bissetrizes de A e B, respectivamente,

determine:
c) med (C) + med(D) b) med (D)e med(C), tal que med(C) =med(D)+10°
C D D C
P (>
110°
A
B A B
GABARITO

Questédo 1 Questio 2 Questdo 3 Questao 4 Questao 5
a) x=110° a) X=35° a)x=70° X =25° a) 220°
b) x = 30° b) X=70° b) x = 100° b) Med(C) = 125°
c)x=70° c)x=110° Med(D) = 115°
d) x = 30°
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7. CIRCUNFERENCIA

Raio E Diametro Da Circunferéncia

Posicdes relativas entre reta e circunferéncia
Posicdes relativas entre duas circunferéncias
Circunferéncia inscrita em triangulo
Quadrilateros circunscritiveis

Arcos e angulos
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7.1. RAIO E DIAMETRO DA CIRCUNFERENCIA

Tomemos uma circunferéncia como exemplo:

O segmento de reta vermelho representa o di@metro da circunferéncia e o segmento

de reta verde representa o raio da circunferéncia.

Qualquer segmento de reta que toque uma circunferéncia em dois pontos e passe
pelo seu centro sera o seu didmetro, € o maior segmento de reta possivel que se pode

tragar dentro de uma circunferéncia.

Qualquer segmento de reta que seja delimitada pela extremidade de uma
circunferéncia e por um ponto que represente o seu centro, sera o raio dessa

circunferéncia.

O valor do didametro tem o dobro do valor do raio. Se dividirmos o seu comprimento
(perimetro) pelo seu diametro, obtemos um numero de valor aproximado igual a
3,14159265, que é chamado de 1 (Pl). Essas duas leis sdo validas para qualquer

figura circular.
O raio é a distancia entre um ponto de uma circunferéncia e seu centro. O raio do

circulo é a distancia entre a borda do circulo e seu centro.
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Dizemos que um ponto é interior a uma circunferéncia quando a sua distancia até o
centro € menor que o raio; o ponto € externo quando a distancia entre o centro e ele
€ maior que o raio; e, por fim, dizemos que um ponto pertence a uma circunferéncia

quando sua distancia até o centro é igual ao raio.

O raio da circunferéncia (e/ou do circulo) € indispensavel em calculos, como

comprimento, area etc.

O diametro € uma corda da circunferéncia que contém o centro. Dessa maneira; o
didmetro € a maior corda possivel em uma circunferéncia e sua medida € igual a duas

vezes o raio.

O resultado da diviséo entre o comprimento de uma circunferéncia e o seu diametro
sempre sera igual a uma constante, representada pela letra grega 1, que é
aproximadamente 3,14. Isso independe do_tamanho da circunferéncia, pois seu
comprimento e seu didmetro sdo proporcionais e a razao de proporcionalidade é igual

arTr.

O comprimento da circunferéncia é dado pela seguinte formula:

C = 21r
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E a area do circulo é obtida pela formula a seguir:

A =Tr?

Exercicios respondido:

1 — Sobre a circunferéncia, julgue as afirmativas a seguir.

| — O didmetro € um segmento de reta que liga uma extremidade a outra da

circunferéncia, passando pelo centro.

Il — A corda € um segmento de reta que liga um ponto da circunferéncia ao seu centro.

Il - A medida do raio da circunferéncia é sempre igual a metade da medida do seu

didmetro.

Marque a alternativa correta:

A) Somente a afirmativa | € falsa.

B) Somente a afirmativa Il é falsa.

C) Somente a afirmativa Il 'é falsa.

D) Toda as afirmativas sdo verdadeiras.

Respostas:

| — Verdadeira: a definigdo de didametro esta correta.

Il — Falsa: o segmento que liga um ponto da circunferéncia ao centro é o raio, e ndo a

corda.
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Il — Verdadeira: para encontrar o comprimento do raio, basta dividir o didametro por
dois.

2 — Em uma fabrica de embalagens, a tampa de determinado produto possui area
igual a 78,5 cm?. Sabendo que ele possui formato circular e utilizando 3,14 como
aproximacao para 11, o diametro dessa tampa € igual a:

A)5cm

B) 6 cm

C)8cm

D)9 cm

E) 10 cm

Respostas:

Sabendo que A = 11r?, calculamos:

785=3,14 - r?
78,5:3,14 =2
25=r?

r=125
r=>5cm
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Comod=2r=25=10cm

Resposta letra E.

e
8
N
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71.1. Exercicio de circunferéncia e circulo 8° ano

1. Determine o raio do circulo de centro O, dados: AB=3x-3,e AO=x+3

2. O raio de uma circunferéncia é dado por r = (3—x—5) cm. Se o didmetro mede 20 cm,

determine x. 2

3. E dada uma circunferéncia de centro O e raio 25 mm. Verifique se os pontos X, Y e

Z séo internos, pertencentes.ou externos a circunferéncia.

a) X dista 1,5 cm.de O;
b) Y dista 3 cm de O;
c) Z distan.2,5 cm de O.

4. Dos segmentos assinalados na figura, indique os que sao:
a) Raios

b) Cordas

c) Didametro

5. Observe a figura.

Agora responda:
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a) Quanto mede OA?

b) Quanto mede OB?

¢) Quanto mede OC?

GABARITO
Questao 1 Questao 2 Questao 3 Questao 4 Questao 5
12 X=10 interno a)AO, OB, OC a) 1,5cm
b) CDe AC b) 1;5.cm
externo )
c) AC c)1,5cm
pertence
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8. ESTATISTICA E
PROBABILIDADE

Média aritmética e ponderada
Média moda e mediana
Principio fundamental da contagem

Célculo De Possibilidades
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8.1. MEDIA ARITMETICA E PONDERADA

A Média Aritmética de um conjunto de dados é obtida somando todos os valores e

dividindo o valor encontrado pelo numero de dados desse conjunto.

Média Aritmética Simples

E usado quando os valores s3o relativamente uniformes. Isso porque todos os dados

possuem a mesma importancia (peso).

Férmula:

X X F Xzt X,

n

Onde,
Ms: média aritmética simples, x1, X2, X3,...,Xn: Valores dos dados, n: numero de dados
Exemplo:

As notas de um aluno foram: 8,2; 7,8; 10,0; 9,5; 6,7, qual a média que ele obteve no

curso?

o 8,2+78+100+95+6,7

2 5
42,2
M5
M.=8,4
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Média Aritmética Ponderada

A média aritmética ponderada € calculada multiplicando cada valor do conjunto de
dados pelo seu peso.

Férmula

_Ph-% +D2. X2+ Pn- Xy
D1 +D2+ "+ pn

Mp

Onde,

Mp: Média aritmética ponderada, p1, p2;«:-, Pn: PESOS, X1, X2,...,Xn: Valores dos dados.

Exemplo:

Considerando as notas e 0s respectivos pesos de cada uma delas, indique qual a

meédia que o aluno obteve no curso.

Disciplina Nota Peso
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- 3.82+2.100+4.95+2.78+2.10+3.95+4.6,7

P 342+4+24+2+3+4
246+ 20+ 38+ 156+ 20+ 285+ 26,8
Mp =
20
1735
M= 20
M, =87

e
8
N
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8.1.1. Exercicio de média aritmética e ponderada 8° ano

1. Paulo Roberto corre diariamente por um mesmo percurso. Nas trés ultimas

corridas, seus tempos foram:

55min40 s
54 min 25 s
55min 10 s

Qual a média aritméticas desses trés tempos?

2. Vamos supor que a cotagao atual do doélar esteja apresentada no quadro a seguir.

Dolar

turismo R$ 3,00

comercial R$ 2,70

Comprando-se 2.000 délares para uma viagem, 60% deles ao cambio turismo e 40%

ao cambio comercial, quanto se paga em média por dolar comprado?

3. Num mercado de frutas trabalham 25 pessoas e a média dos salarios delas é R$
2.800,00. A média dos salarios dos 4 funcionarios administrativos é R$ 3.751,00
e a dos salarios dos 9 caixas é R$ 2.900,00. Qual a média dos salarios dos

demais funcionarios?

4. A professora perguntou o numero de irmao de cada aluno da classe e formou a

tabela abaixo.

Nedeirmaos 0 1 2 3 5 Total

Nedealunos 2 11 16 5 1 35
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Em média, nessa classe, ha quantos irmaos por aluno?

5. O gréfico de setores a seguir representa as notas obtidas em uma questao pelos

250 alunos presentes a prova. Ele mostra, por exemplo, que 32% desses alunos

tiveram nota 2 nessa questao, que valia 5 pontos.

Notas obtidas

AR

a) Quantos alunos tiraram nota 3?

b) Qual foi a nota média nessa questao?

https://azup.com.br

GABARITO
Questao 1 Questao 2 Questao 3 Questao 4 Questao 5
55 min5s R$ 2,88 R$ 2.408,00 1,8 irmao a) 40
b) 2,3
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